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BAREM DE CORECTARE

1. Fiea,be(0,1) six,yeN "~
2a2X.p2y 2a%y.

NP b2X
Arétati ca log, P + logy, g 2 >2(x+y).

Bud Adrian
Solutie:
2X.12
loga% > log, Va?* - b%?Y =log,a*-bY = x + ylog, b 2p
log,, % > log, Va?y - b?* =log, a¥ - b* = x + ylogy, a 2p

Prin adunarea relatiilor rezulta

2a2x be 2a 2y. bzx

logam+lgbw_x+ylogab+x+ylogba> 2p
2x +y (log, b +logya) = 2(x +y) Ip
22

1 1 1 1 1
2. Sa se determine ne N,n>2 stiind ca n—£+—£+ ﬁ+ - :ﬁ,
542  27% 92 32

Traian Tamiian
Solutie:
Ecuatia se scrie echivalent

LI +in=in@54_5+277+97+37:2_5 (1)

T Tt T Ip
542 272 92 32 22
R n . .
Notand — 5 =x, x € Q,ecuatia (1) devine Ip
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547427 49743 =2" < 23" 437 437 437 =2" &
2°GF D43 3T +3 + ) =0 B +3 + D23 - +3"]=0<

2°B" -D)+3' <= 6" +3" =2" <:>3"+(%)" =1(2) 2p
Se observa ca x = —l este solutie a ecuatiei (2) .Vom demonstra ca este unica.

Daca x> -1 atunci f(x)> f(-1) < 3" + (%)"> 1si relatia(2) nu are loc.

Dacdx <-1 atunci f(x)< f(-1) < 3" + (%)x< 1si relatia(2) nu are loc.

Rezulta ca x = —1 este unica solutie a ecuatiei (2) . 2p
Rezulta cé—% =—1, de unde se obtine can = 2. 1p

3. Fie a,b,c numere reale strict pozitive. Sa se demonstreze ca:

2) 2(a° +b°) > (a’ +b*)(a’ +b%)

b \/a3+b3 +\/b3+c3 +\/C3+a3 <l+l+l
) a’+b’ b’ +¢’ c’+a’ a b ¢

Traian Tamdian

Solutie:
a) Relatia ceruta se scrie
(a* —b*)(a’ —b’)>0< (a—b)*(a+b)(a” +ab+b>) >0, relatie adevirata. 2p
b) Relatia de la punctul a) se scrie echivalent a+b < 2 )

P a+b>  a’+b’ Ip
Deoarece 2(a’+b°)>(a+b)’> rezulti <4 (2)

- a>+b> " (a+b)’ Ip
3 3 3 3
a +b 4 /a +b 2
Din relatiile (1) i (2) rezulta ca < = < 3
fille ()i (2) a’+b’  (a+b)’ a’+b’ a+b() Ip
Cum (a+b)* >4ab, rezultici 2 <4 b = 2 < l(l + l) (4) 1
a+b 2ab a+b 2 a b p
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Din (3)si(4) rezulta caW/a—er3 — (— l) ®))
a’+b’ b

Scriind analoagele pentru (5) si 1nsumand relatiile obtinem

a’+b’ a +b 1 1 1
2 Z(— -) Z P

a +b5 c

4 Fie z € C astfel incat |z + §| = 2+/2. Demonstrati, ca ||Z| —

Solutie:
pedeoparte |z =|z+2 -2 < |2+ + [} =2vZ+ |3

de unde 1z|2 — 24/2]z]| =1 < 0
deunde |z| < V2+V3 ... (1)
g 1 1 1
pe de alta parte |;| = |Z+;—Z| < |Z+;| +|z| = 2v/2 + |z
deunde |z|? +2V2|z]|-1=>0

deunde |z| > —V2++V3 ... )
din (1)si (2) finalizare

Ip

V3| <
Cziprok Andras
Ip

Ip

Ip
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